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RESPUESTAS

Pregunta 1. (8 ptos.) Encuentre los valores de x € R tales que

lz+2|+1
22 +1

2

Solucién: Como

|m+2l+1‘ lz+2[+1] _ |z +2[+1

2 +1 |22 + 1 241
entonces
2 1 2 1
u 21@u21©\x+2|+12m2+1@|x+2|ZmQ.
2 +1 2 +1

T+ 2 ,six > —2
|z +2| = .
—r—2 ,siz<-—2

Six € (—o0,—2)

|z + 2] >l —1-2>22=20>224+z2+2=0> (w+1/2)2+7/4:>x€(2)
Six e [-2,00)

lt+2| > 22 =2+2>22 = 0> (z—2)(z+1) = 2 € [-2,00)N[-1,2] = [-1,2]
Asi, la solucién general es z € QU [—1,2] = [-1, 2].

Pregunta 2. (7 ptos.) Halle el dominio de la funcién
V25 — 2?2
T Ve 32
Solucién: Notemos que = pertenece al dominio de f si, y sélo si, 25 — 22 > 0,
z2+3x20y\/m7é2. Como
25 — 2% >0 <z € [-5,5]

f(z)

22+ 3r >0 <= 2(r+3) >0+ x € (—00,—3]U[0,00)
V2 +3r £2 <= 2> +3r 44 <=2 +30 - 440 # 4dyxr #1

el dominio de f es el conjunto

(1551 (=50, -31010.50)) )\ {=4.1) = [-5, -0 U (=4, -3 L. DU (L5



Pregunta 3. (7 ptos.) Dadas las funciones

f(x):{(erQ)Q ,s%a:<71 . g(x):{Z:chl ,s%x<1

—z2 42 ,sixz > —1 —3x+% ,six>1
a. Haga un bosquejo de las graficas de las funciones;

b. Determine fog.

Solucion:

9

(fog)(z) = {

- /
&
=N
&

r=—1 x

, 8l g(z) < =1
—(g(z))2 +2 ,sig(x)>-1

(2m—|—3)2 , 8l x € (—o0,—1)
(32 +13p)° ,sia:e(ll/@,)
) —@e+1)’ 42 size[-1,1)
—(3x+9/2)2 +2 ,size [1,11/6]
Ya que
gz)< -1 <= 2r+1l<-1lyaz<l o —-3z+%<-1yax>1
— xe(—oo,—l)u(ll/ﬁ,oo)
y

glz)> -1 <= 2z+1>-1ya<l o —-3z+9%>-1yz>1
— ze[-1,1)U]l1 ]

Pregunta 4. (8 ptos.) Halle las ecuaciones de las rectas tangentes que se pueden
trazar a la circunferencia de centro (—1,0) y radio 2 desde el punto (—6,0).

Solucién: Si denotamos por (a,b) al punto de la circunferencia tal que la recta
que pasa por los puntos (—6,0) y (a,b) es tangente a la circunferencia. Como
esta recta es perpendicular a la recta que pasa por el punto (a,b) y por el centro



de la circunferencia (que es el punto (—1, 0)), el producto de sus pendientes vale

—1. Asi,
b—0b—-0

a+6a+1 "

Como el punto (a, b) pertenece a la circunferencia, tenemos que

-1 = bV =—(a+6)(a+1).

(a+1)?4+b* =4,

Luego, combinando las dos ecuaciones obtenemos a = =95 y [b| = £v/21. Co-
mo las rectas deseadas pasan por el punto (—6,0) y sus pendientes valen ﬁ,

tenemos que sus ecuaciones son

(@46) v y=———(z+6).
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